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چكیده:
هر دنباله ای از اعداد طبيعی كه اين سه ويژگی را داشته باشد، دنباله دوگانه فراكتال می ناميم:

اولين عدد دنباله يك است. اگر اولين رخداد هر عدد را در دنباله حذف كنيم دنباله بی تغيير می ماند. اگر 
از همه اعداد دنباله يك واحد كم كنيم و صفرها را حذف كنيم دنباله بی تغيير می ماند. 

اولين پرسشی كه به ذهن می رسد اين است كه آيا ساختاری برای توصيف بعضی يا همه دنباله های 
دوگانه فراكتال وجود دارد؟ يكی از روش های ساخت اين دنباله ها روش امضا است كه در پايين توضيح 

می دهيم.
تعريف  زير  شكل  به  مجموعه  اين  روی  ترتيبی  بگيريد.  نظر  در  را  } ) i , j ( | i , j ϵ N مجموعه}
گاه  آن  بود،   x  2 -j +2 _x<i  1 -j +1 _i اگر  باشد.  مثبت  حقيقی  عدد  يك   x كنيد  فرض  می كنيم: 
j -2( است. در صورتی كه x 2-j+2-x=i 1-j+1-i باشد، آن گاه بر حسب قرارداد  ,2-i (<) 1- j ,1-i (

در كل دنباله در جايی كه تساوی رخ دهد جواب ها را بر حسب i و j مرتبّ می كنيم.
اگر بتوانيم دنباله را مدل كنيم با توجه به اين كه شروط دنباله دوگانه فراكتال نسبتا جزيی هستند 
ساختار دقيقی خواهيم داشت. با در دست داشتن يك ساختار دقيق بسيار راحت تر می توان به ويژگی های 
مربوط به دنباله های دوگانه فراكتال يافت. صدق يك دنباله در ساختاری كه معرفی می كنيم شرط لازم 
و كافی برای دوگانه فراكتال بودن دنباله است. پس از مدل كردن دنباله با استفاده از آن سه مسئله را 

بررسی و حل می كنيم:
آيا هر دنباله دوگانه فراكتال متناهی قابل گسترش به دنباله دوگانه فراكتال نامتناهی است؟ 

آيا هر دنباله دوگانه فراكتال متناهی، بی نهايت راه برای گسترش به يك دنباله دوگانه فراكتال نامتناهی 
دارد؟ 

دارد  وجود  فراكتال  دوگانه  دنباله ای  آيا 
كه دنباله امضا نباشد؟
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